16 PROBLEME PENTRU TOTI ELEVII Nr.1/(2009-2010)

PROBLEME PENTRU TOTI ELEVII
Clasele I-IV

Clasal
P.1131. Care este cel mai mic numar impar?
P.1132. Completeaza tabelul:

a 28 31 40
a+10
a-20
P.1133. Care este ordinea a trei copii: lonut, Andrei si Maria aflati la rand in inghetata,
stiind ca Andrei nu este primul si lonut nu va lua inghetata inaintea lui Andrei?

P.1134. Suma a doua numere este 17. Care ar putea fi numerele?

P.1135. Mama tatalui, soacra mamei si bunica mea céti ochi aveau?

P.1136. Daca Maria are cu 8 nuci mai multe decat loana, adica 18, cate nuci au impreuna
cele doua fetite?

P.1137. Rezolvati exercitiile si ordonati crescator rezultatele obtinute:

C=4+9 0=9+8
A=8+7 R=8+6
A=10+10 =13+ 3
V=13 +6

Stabilind relatia , litere-numere” veti gasi numele unui oras. Care este acesta?
P.1138. Uneste numerele a caror suma este 50.

10 15 20 25 27 33 46 50

30 4 40 0 35 25 23 15
P.1139. Aleg un numar mai mic decéat 15 si scad din el 10. Ce rest pot obtine?
P.1140. Cate kilograme de mere a luat mama daca numarul de kilograme este un numar
mai mare decat 4 si mai mic decat 8?
P.1141. La un concurs de rezolvari de probleme un elev a obtinut 10 puncte. Cate puncte
s-au acordat pentru fiecare din cele trei probleme, daca au fost notate diferit? Aflati toate
posibilitatile.
P.1142. Gasiti toate numerele de doua cifre care au cifra zecilor cu 2 mai mare decét cifra
unitatilor.
P.1143. Aflati data nasterii lui Mihai daca ziua este un numar de doua cifre, iar diferenta
dintre cifra zecilor si cifra unitatilor este 3 si luna este aceea in care incepe anul scolar.
P.1144. Scazatorul este 32. Inversand locul cifrelor din care este format obtinem
diferenta. Care este descazutul?
P.1145. intr-o clasé sunt 25 de elevi. Dacé ar mai veni o fata, numarul béietilor ar fi egal
cu numarul fetelor. Cate fete si cati baieti suntin clasa?
P.1146. Valeria are o punga cu bile galbene, verzi si albastre. Ea scoate fara sa priveasca
trei bile. Ce culoare pot avea cele trei bile? (Scrie cel putin 5 posibilitati).
P.1147. Numarul unei case este 66. Daca bate vantul numarul se intoarce. Care este
diferenta dintre numarul intors si cel real?
P.1148. Scrieti in ordine descrescatoare numerele de doua cifre care au suma cifrelor 10.
Care este cel mai mic numar?
P.1149. Intr-o cusca la gradina zoologica sunt veverite. Fiecare veverita std pe o coada de
veverita. Cusca are patru colturi. Cate veverite sunt in cusca?

Publicatie semestriald SEERAMALEMALLCH.




Nr.1/(2009-2010) PROBLEME PENTRU TOTI ELEVII 17

P.1150. Gaseste cat mai multe solutii pentru relatia: aa—bb=11. Care este numarul
maxim de solutii?

Probleme selectate si propuse de:

Problemele 1- 10 propuse de Vasilica Mitrica si Elena Valu, inv. Bailesti

Problemele 11-15 propuse de Tudorina Padeanu, inv. Catane

Problemele 16-20 propuse de Liliana Firan, inv. Bailesti

Clasa all-a
) B
P.1151. Calculeaza:
37-5= 98-4= 77-6= 59-3=
P.1152. Afla valoare lui a: a+14 =65 a-47=31

P.1153. Eugen are 6 nuci. Cate nuci Ti mai trebuiesc pentru a avea 18 nuci~
P.1154. Efectueaza:

34+ 56+ 67+ 77+ 85+ 64+ 35+

_6 23 27 15 9 36 49

56— 87- 56— 73—  50- 70— 90—
23 _8 39 68 24 65 31
P.1155. Afla numarul:
a) CUS MAi MAre dECAL 17 ... ..cvvivieiiieiie e e e e
b) cu 9 mai mic decat 50: .
c) egal cu suma numerelor 25 §| 59 ...............................................................
d) egal cu diferenta numerelor 60 Si 34: .......cccerrrererrieeceeresee e e
e) care aratd cu cat este mai mare 81 decat 18:.......ccoverurverenerereeneereserenenens
P.1156. Completeaza sirurile cu numerele care lipsesc:
a) 8,11, 14, ..., 20, ..., ... . b) 13, 24, 35, ..., 57, ..., 79.
) 90, 75, ..... 45 . d) 50, 51, 53, 54, .
P.1157. Ana acolorat ieri 8 pag|n| dintr-o carte, iar azi a colorat cu 14 pag|n| mai multe
Cate pagini a colorat astazi?

P.1158. Irina are in gradina 27 trandafiri si cu 9 mai putine lalele. Cate flori are Irina in

gradina?

P.1159. Numara in intervalele date:
16, o 24; 29, 21;
A2, 53.

P.1160. Scrie in ordine crescatoare nr.:78,23,56,87,65,92,4,11.
a) scrie doar numerele pare:
b) alege numerele mai mici decat 80:
C) scrie rasturnatele lor: doar numere mai mici sau egale cu23:
P.1161. Descompune in suma de zeci si unitati numerele : 45,91,32.
P.1162. Scrie toate numerele naturale de doua cifre care se pot forma cu cifrele: 5,6.
P.1163. Scrie:
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18 PROBLEME PENTRU TOTI ELEVII Nr.1/(2009-2010)

a) toate numerele naturale formate din zeci care sunt cuprinse intre 18 si 59.
b) toate numerele care au cifra zecilor 4:
) toate numerele care au cifra zecilor 7,iar cifra unitatilor un numar par:
) cel mai mare numar de doua cifre:
) cel mai mic numar impar de doua cifre:
f) cel mai mare numar natural de doua cifre diferite: cel mai mic numar

scris cu trei cifre:
Toate numerele care au cifra zecilor cu 1 mai mare ca cifra unitatilor:
P.1164. Descopera vecinii:

...... 99....... .18 - Y A
...... 70....... .43 ....65......

P.1165. Compara:
25..25 53..35 12..21
30..27 49..50 0.

P.1166. Ce numere lipsesc: .
TL,72, i, 79; Va plaqe
64,.......61, ... ey ey e matematica,
5,10......, .....25,...., ..., 40,.... prieteni ?! Hai
35,45,55,..., ooy . sa rezolvam
8,1,0,1,4,2’0,’ ,,,,,, . problema mea!

P.1167. Descompuneti urmatoarele numere:

A

.@O

P.1168. Calculati:

24+5= 23-14=
50+11= 58+2-2=
41+34-17= 22-11+55-4=

P.1169. Ana a cumparat de la piata 3 kg de cirese, 2 kg de piersici si doua lazi de capsuni,
fiecare lada cantarind 5 kg. Cate kg de fructe a cumparat Ana?
P.1170. Comparati urmatoarele numere folosind: <, =, >.
44 59 99 99 86 68
Probleme selectate si propuse de Gabriela Popescu, inv. Bailesti, Dolj

Clasa alll-a

P.1171. Scrieti toate numerele pare de la 500 la 512.
P.1172. Scrieti predecesorul i succesorul numerelor: 300, 459, 999, 550.
P.1173. Incercuiti numarul care nu se potriveste:
a) 636, 638, 639, 642, 644, b) 320, 420, 510, 620, 720;
) 940, 935, 945, 925, 920.
P.1174. Scrieti toate numerele de doua cifre ale caror zeci se scriu cu cifra 8.
P.1175. La un concurs sportiv trebuia sa participe 336 de fete si cu 114 mai putini baieti.
Stiind ca 17 baieti au lipsit, aflati numarul baietilor care au participat la concurs.
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P.1176. intr-o livada sunt 162 de ciresi, visini cu 219 mai multi, iar pruni cu 148 mai
putini decat visini. Aflati cati pruni sunt in livada.
P.1177. Ma gandesc la un numar. Din el iau 128. Rezultatul il maresc cu 36 si obtin 471.
La ce numar m-am gandit?
P.1178. Un termen al adunarii este 179. Daca i se adauga 236 si Tnca un termen
necunoscut, se obtine suma 455. Aflati termenul necunoscut.
P.1179. Aflati suma a trei numere naturale pare consecutive, stiind ca unul dintre numere
este 324. Cate variante exista?
P.1180. O carte costa 154 de lei, o revista costa cu 86 lei mai putin, iar un atlas cat cartea
si revista Tn total. Cat costa atlasul?
P.1181. Din suma numerelor 84 si 14 scadeti diferenta lor.
P.1182. Completati cu semnul + sau — pentru a obtine relatii adevarate:

1250 317=442 586 [0 330=256

872 [0 351 0 205=726 438 O 296 O 134=600
P.1183. Dintr-un numar natural am scazut suma numerelor 136 si 354 si am obtinut
273. Care a fost numarul?
P.1184. Suma a doua numere este 798. Stiind ca jumatatea primului numar este 314,
aflati cele doua numere.
P.1185. Se dau numerele 152, 498 si 294. Cu cat este mai mica suma celor mai mici fata
de cel mai mare dintre acestea?
P.1186. Inlocuiti stelutele cu numere potrivite pentru a obtine rezultatele corecte:

256+ 6*1+ *44- 7
13* 229 251 246
395 830 93 460

P.1187. Diferenta a doua numere este 304, iar cel mai mic este 334. Afla numerele.
P.1188. Scrieti toate numerele naturale formate din sute, zeci si unitati, ale caror cifre
sunt numere naturale consecutive, asezate crescator.

P.1189. Scrieti toate numerele de forma a4b care au suma cifrelor 10.

P.1190 Ajutati soricelul matematician sa gaseasca drumul cel bun pornind de la numarul
8 si folosind inca trei numere dintre celelalte numere.

Probleme selectate si propuse de lonel Catalin Calin, inv. Bailesti

Clasa alV-a

P.1191. Se dau numerele: a=95x37+107x34-5893; b=58x92x8x58
Sa se stabileasca care din relatiile urmatoare este adevarata: 1) a>b; 2) a<b.
Sa se calculeze diferenta dintre suma si diferenta celor doua numere.
Mirela Giurgea, Galiciuica, Dolj

Publicatie semestriald SEERAMALEMATLCH.




20 PROBLEME PENTRU TOTI ELEVII Nr.1/(2009-2010)

P.1192. Sa se determine x din relatia: 25x=50+51+52+...499+100.
Mihaela-Angela-Sandra Toma, jud. Timis
P.1193. Sa se determine valorile lui x, stiind ca: 8<3(8—x)<14. Nicoleta Dunavatu, Bailesti
P.1194. Fie A multimea numerelor naturale la care se imparte exact 18, iar B multimea
numerelor naturale la care se imparte exact 24. Se cere:
a) Sa se gaseasca multimea C formata din elementele comune multimilor A si B.
b) Gasiti cel mai mic numar care e imparte exact la 18 si la 24.
c) Calculati produsul numerelor 18 si 24, si impartiti acest produs la
numarul gasit la punctul anterior. Marcela Balaci, Catane, Dolj
P.1195. Sa se determine x stiind ca: 17x8-9x7+3x9+2x=140. Maria Cichirea, Calafat
P.1196. Intr-o saptamana, pentru o cantina, s-a cumparat o anumita cantitate de zahar. In
a doua saptamana s-au cumparat cu 5 kg mai mult decat in saptamana precedenta, iar in
a treia saptamana cat in primele doua la un loc. $tiind ca in total s-a platit suma de 228 lei
si ca un kg de zahar costa 2 lei, aflati cate kilograme de zahar s-au cumparat in fiecare din
cele trei saptamani! Ecaterina Ene, Bailesti
P.1197. Determinati numerele naturale consecutive x, y, z stiind ca: 5x+4y+z=44.
Ela Stamin, Silistea Crucii, Dolj
P.1198. Fie a si b doua numere naturale date. Se stie ca: a+2b=46. Sa se determine cu
cat se mareste produsul numerelor date daca primul se mareste cu 4 si al doilea se
mareste cu 2. Cristina Udrescu, Craiova
P.1199. O gospodina a plecat la piata cu suma de 250 lei si a cumparat:
- 5 kg de cartofi cu 4 lei kilogramul; - 2 kg de peste cu 60 lei kilogramul;
- 3 kg de carne cu 20 lei kilogramul; - 5 kg de banane cu 6 lei kilogramul.
Din suma ramasa a cumparat portocale cu 4 lei kilogramul. Cat cantareste sacosa cu
toate cumparaturile, stiind ca sacosa goala cantareste 1 kilogram?
Alina Theodorescu, Constanta
P.1200. Daca: bab+2c=14, sa se gaseasca minim trei valori pentru fiecare litera a, b, ¢

care veridica relatia data. Gabriela Stroe, Constanta
P.1201. Sa se afle trei numere stiind ca suma lor este 2001, iar daca scadem din fiecare
acelasi numar, se obtin numerele 50, 150 si 151. Maria Camarasu, Craiova
P.1202. Sa se afle doua numere naturale daca suma lor este 49 si daca la primul adunam
5, iar pe al doilea il inmultim cu 5 obtinem rezultate egale. Gabriela Truica, Craiova
P.1203. Sa se determine valoarea lui x, stiind ca 3x+2, 4x+1 si 5x sunt trei numere
naturale consecutive. Determinati apoi cele trei numere. Nicolita Dinu, Craiova
P.1204. Gasiti mai multe numere care adunate sa dea 20 si inmultite sa dea tot 20. Cate
posibilitati sunt? Gabriela Dobrescu, Craiova

P.1205. Suma a trei numere naturale este 975. Daca din fiecare numar se scade acelasi
numar se obtin, respectiv, numerele: 12, 345 si 126. Care sunt cele trei numere?
Cristina Glonta, Rast, Dolj
P.1206. Se cumpara bilete la teatru in valoare de 96 de lei. Exista bilete de 16 lei si de 12
lei. Cate bilete s-au luat din fiecare fel? (Daca sunt mai multe solutii, gasiti-le!)
Eugenia-Carmen Pascu, Craiova
P.1207. Daca 6 tricouri si 7 bluze costa 523 lei, iar 10 bluze si 6 tricouri costa 652 lei, cat
costa un tricou si cat costa o bluza? Mariana Ciuciulin, Bailesti
P.1208. Suma a trei numere este 1988. Primul numar este egal cu al doilea, iar daca
impartim al treilea numar la al doilea obtinem catul 2 si restul 108. Sa se afle cele trei
numere. Mihaela Sclipcea, Bailesti
P.1209. Ce numere naturale impartite la 7 dau catul 103 si resturi diferite?
Aurora Oanta, Cioroiasi, Dolj
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P.1210. intr-o cutie sunt, in total, 70 de bile: rosii, galbene si albastre. Dupa ce se scot din
acea cutie 7 bile rosii, 6 bile galbene si 8 bile albastre, Tn cutie raman de doua ori mai
putine bile galbene decat albastre si de doua ori mai multe bile galbene decat bile rosii.
Cate bile, de fiecare fel, au fost la inceput in cutie? Rodica Pascu, inv. Bailesti

Probleme selectate si propuse de Rodica Pascu, inv. Bailesti

Clasele V-VIII
Clasa aV-a
G.1101. Sa se afle numarul natural de doua cifre stiind ca predecesorul sau este patrat

perfect iar succesorul sau este cub perfect.
G.1102. Calculati:

a) (1+320:319)6:212-20090, b) (1+220:217): 3101 2009;

c) 320:4-{(80-50)-2-[6-2+(50-23):3]-2}; d) (16+213;29):25,
G.1103. Calculati:

a) 1+2+3+...+37,; b) 4+8+12+...+200; c) 1+3+5+..+199.

G.1104. Suma a doua numere naturale este 86. Aflati cele doua numere stiind ca restul
impartirii celui mare la cel mic este 2 si catul este 3.

G.1105. Stiind ca a+b=4 si c=2, calculati (22 -(2¢ f .

G.1106. a) Determinati multimile: A={xeN|x|11}; B={xeN|x|33}.

b) Calculati A~B, AUB, A-B, B—A.
G.1107. Determinati si numerele naturale n care verifica egalitatile:

a) n2=64; b) n3=64; c) n4=1; d) n2-32=42,
G.1108. Rezolvati in multimea numerelor naturale inecuatiile:

a) 24x—17x+15-3x<23; b) 2(4+x)-7<5; c) 4(x+12)<68.
G.1109. Rezolvati in N ecuatiile:

a) x+5=13; b) 3x-15=12; ) 5(12-2-4)+x=29;

d) x(29-3-9)=64; e) x:3=25+16:23.
G.1110. Calculati folosind factorul comun:

a) 478-102+102-33-11-102; b) 278-105+105-32-10-105;

) 377-104+104-37-14-104.
G.1111. Aflati suma cifrelor numarului: 22010.52009+5,
G.1112. Daca xy+yx =121, calculati x+y.
G.1113. Folositi de trei ori numarul 3 si doua operatii pentru a obtine rezultatul 24.
G.1114. a) Aflati cel mai mic numar natural de doua cifre care impartit la 6 sa dea rest 3.
b) Aflati cel mai mare numar natural de doua cifre care impartit la 8 sa dea rest 1.
c) Aflati cate numere naturale de trei cifre dau rest 3 la impartirea cu 5.
G.1115. Gasiti valoarea logica a urmatoarelor propozitii.
a) 245 se divide cu 7; b) 13 este divizor al lui 261;
c) 801 este multiplu al lui 3; d) Numarul 18 are exact cinci divizori.
e) 25 este divizor al lui 5.
G.1116. Se cunosc:
a)AuB={1, 2,3,4,5,6,7, 8,9}, b) AnB={2, 3, 5};
Cc)A-B={1,4,7}
Gasiti Asi B.
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G.1117. a) Calculati: [(54:32-22)-26-52]:32. b) Comparati numerele 239 gj 326,
G.1118. Daca a+b=27 si b+c=31, calculati 2a+7b+5c.
G.1119. Se considera sirul de numere naturale: 15, 30, 45, 60, 75, ..... si un al doilea sir
care are ca termeni numerele obtinute efectudnd suma cifrelor fiecarui termen din primul
sir: 6, 3,9, 6, 12...

a) Sa se scrie urmatorii cinci termeni ai primului sir si urmatorii 5 termeni ai celui

de al doilea sir.

b) Care numar se afla pe locul 2010 in primul sir?

c¢) Ce numar se afla pe locul 2010 in al doilea sir?
G.1120. a) Calculati: A=61-49+50-61+61.

b) Cu ce numar trebuie Tnmultit numarul A pentru a obtine patratul unui numar

natural?
Probleme selectate si propuse de Aurel Curea, prof.Bailesti

Clasa a Vl-a

G.1121. Calculati:
a) 6+2.[(3-52-22.18:32+3-11):22];
b) 3100:[340.358+(310.315)5: 2 79+(457:45615)106:812];

€) 0,5+0,(2):0,0(2) - @ug—g).m; d) (1_%).(1_%)._._.(1_%)

G.1122. Sa se determine cifrele consecutive a, b scrise in baza 10 stiind ca ab5 =5a*b,
G.1123. Gasiti toate numerele naturale de trei cifre, divizibile cu 18 stiind ca indeplinesc
simultan conditiile:

a) au toate cifrele distincte;

b) oricare doua cifre alaturate difera intre ele printr-o unitate.
G.1124. Aratati ca diferenta dintre un numar natural de 3 cifre si rasturnatul sau este
divizibila cu 99.
G.1125. S& se arate ca numerele: A=3"1 .51 3N .52 5.30.5N
B=22M1.3n 4 3M1 4", oML 6™ sunt divizibile cu 17 oricare ar fi neN. Aflati neN
astfel incat B|A.
G.1126. Suma a doua numere naturale este 1089 si c.m.m.d.c. este 121. Sa se afle cele
doua numere naturale.
G.1127. Determinati numerele naturale care au exact patru divizori stiind ca suma
divizorilor este 72.

G.1128. Sa se determine toate fractiile de forma g care se simplifica cu 12.
Xxzy
G.1129.a)Calcula'gisuma:8=i+ 1 + 1 +.o.+ 1 .
3.7 711 111 903-907
n
b) Se considera numarul: A:M+G+l+i+i+i+...+i}@.
9 2 6 12 20 30 9900/ 99

Aratati ca A este numar natural. Care este ultima cifra a lui A?

G.1130. a) Aratati ca daca a, b, ¢, deN* si E: % atunci numerele (a, d), (b, c), [a, d] si
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[b, c] sunt termenii unei proportii.
abcabc  abc
T
1001
G.1131. Care este numarul minim de puncte care determina 21 de drepte diferite (prin
fiecare doua puncte trece o dreapta)?
G.1132. Demonstrati ca oricum am alege 9 puncte in plan, ele nu pot determina 35 de
drepte.
G.1F133. Fie A, B, C, D patru puncte coliniare, astfel incat A sa fie mijlocul segmentului
[CB], iar B sa fie mijlocul segmentului [AD]. Daca AD=20cm, aflati lungimea lui [BC].
G.1134. a) Fie punctele A, M, N, B astfel incat Me(AN), Ne(MB). Daca AM=5cm,
NB=3,5cm si AB=11cm, calculati lungimile segmentelor [MN], [AN] si [MB].
b) Daca P este mijlocul segmentului [AM], calculati lungimile segmentelor
[PB] si [PM] si apoi demonstrati ca M este mijlocul segmentului [PN].
G.1135. Fie M mijlocul unui segment [AB]. Demonstrati ca pentru orice punct C al dreptei

|AC-BC| AC+BC
= —

b) Aflati x din proportia:

AB are loc: <MC<

G.1136. Pe o dreapta se considera punctele distincte Ao, A1, A2, ..., Aso astfel incat:
AcA1=A1A2=...=A49As0=1Cm.
a) Calculati lungimea segmentului [A18As1].
b) Cate dintre segmentele determinate de punctele date au ca mijloc punctul A21?
c) Care este mijlocul segmentului [A21A20]?
G.1137. Fie [OC bisectoarea unghiului obtuz —AOB, [OD bisectoarea —COB, [OE
semidreapta opusa semidreptei [OD si [OF bisectoarea unghiului —AOE. Daca
m(—AOF)=46030’, determinati: m(—AOB), m(=BOC) si m(—EQOC).
G.1138. Aflati masura unghiului dintre bisectoarele a doua unghiuri adiacente stiind ca
masura unuia din unghiuri este 400, iar suplementul celuilalt este cu 60° mai mare decat
dublul complementului sau.
G.1139. Fie semidreptele [OA, [OB, [OC si [OD construite Tn ordinea data astfel incat OB sa

“ . “ e Do -
fie perpendiculara pe OA iar masura —BOC sa fie 9 din masura unghiului drept.

a) Aflati masura unghiului format de bisectoarele unghiurilor —AOB si —BOC.
b) Aflati masura unghiului —AOD stiind ca unghiul —COD are masura cu 8945’
mai mare decat complementul —BOC.
G.1140. Sa se determine numarul maxim de unghiuri care se pot construi Tn jurul unui
punct, stiind ca fiecare din masurile unghiurilor care se formeaza este cu 10° mai mare
decat precedentul unghi si masurile unghiurilor sunt numere intregi.
Probleme selectate si propuse de Mariana Popa, prof. Bailesti

Clasa a Vll-a

este ireductibila, oricare ar fi neN.

G.1141. Aratati ca fractia 8n+5
5n+3

G.1142. a) Scrieti sub forma de fractie ordinara numarul 2,3(4); b) Calculati % din 340.
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G.1143. Aflati partea fractionara a numarului x=%—%.

G.1144. Calculati:

a) 51+471431; b) (5+0,5+0,05+0,005)-1000; c)7-2,5-3.
G.1145. Fie ecuatia mx+3=7, meR*.

a) Aflati solutia ecuatiei pentru m=-1.

b) Aflati valoarea parametrului real m, daca x=5 este solutie a ecuatiei date.

- o . . . o . 26
G.1146. Aflati un numar stiind ca suma dintre triplul sau si sfertul sau este egala cu ?

G.1147. Aflati un numar stiind ca suma dintre opusul sau si % este —22,
G.1148. Calculati:
a) V501418 —v72; b)2(J5++3)-245; 1, 1.2

C) =+ ——.
N AN
G.1149. Rezolvati urmatoarele ecuatii in R:
a) 3x—2=5x+7; b) 5x—+/18 =+/32 ; c) V3x+7/3 =27
G.1150. Fie numerele: a= |J§—J§| sib :|—\/§—\/§|. Calculati: a+b; (a+b)2; (a+b)(a—h).

G.1151. intr-un paralelogram ABCD, distanta de la varful A la latura DC este de 5 cm. Aflati
distanta de la varful C la latura AB a paralelogramului.
G.1152. In paralelogramul ABCD avem [AD] = [DB] si m(>DAB)=450. Aflati m(>ADB).
G.1153. intr-un triunghi dreptunghi ABC mediana si indltimea duse din varful unghiului
drept au lungimile de 5 cm si respectiv 4 cm. Calculati aria triunghiului ABC.
G.1154. Fie paralelogramul ABCD. Se noteaza cu M, N, P, Q mijloacele laturilor acestuia.
Determinati aria patrulaterului MNPQ stiind ca aria paralelogramului ABCD este egala cu
72 cm2,
G.1155. in dreptunghiul ABCD, DELAC, E€(AC), AD=3 cm, AC=5 cm, AB=4 cm. Aflati
lungimea segmentului DE.
G.1156. Intr-un patrat ABCD, punctul O este intersectia diagonalelor. Aflati aria triunghiului
COD stiind ca AB=8 cm.
G.1157. Un romb are un unghi cu masura de 600 si lungimea diagonalelor mici de 2 cm.
Aflati perimetrul rombului.
G.1158. Fie rombul ABCD cu AC=4 cm si BD=2 cm. Aflati:
a) aria rombului ABCD; b) aria triunghiului ABC.

G.1159. Un trapez isoscel ABCD are bazele AB=12 cm si CD=6 cm, iar masura unghiului
DAB este de 600. Calculati perimetrul trapezului.
G.1160. in paralelogramul ABCD, O este punctul de intersectie al diagonalelor. Calculati
aria triunghiului AOB stiind ca, aria paralelogramului ABCD este egala cu 56 cm2.

Probleme selectate si propuse de Gheorghe Stefana, prof. Slatina, Olt

Clasa a Vlll-a

G.1161. Fie A=(=3, 2] si B=[0, 5). Aflati: A~B, AUB, A\B, B\A, AN * si BAZ.
G.1162. Determinati multimile A si B stiind ca A= {x € R||— 2x+3|< 1} Si
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B:{XER—1< 2X+3+1s2}.
G.1163. Calculati:
a) -5—(-1)+(+3)+(-2)= b) |-3|-[+2/+10:(-2)-(-2)-(-4) =
¢) (-2)1%0 : (-2)%8 1 [-2)2] .(-2)° ~102 -6? =
d)l{_éﬁ.(_ilﬂz 9> 3, 4 1 _
20 3 2\ 4 2 18 J8 32 /50

f) V3-2v2 +43+242 =
G.1164. Efectuati:
a) (V7 -vB) (7 ++5)-zZ-1f = b) lx+yBF -fx—3) =
C) 2xy-(—3x2y)+(=2xy)3: (—4y)+(-5x3y2)=  d) (x+1)(x—1)—(2x=1)2+(2x+1)3 : (2x+1)=

€) (y+1)(y>—y+2)~(y-1)(y>+y+2)=
G.1165. Descompuneti in factori:

a) Xx2—6x+9= b) 25x2+10x+1=
c) 16x2-8x= d) (Zx - \/5)2 - (Zx + \/5)2 =
e) (x—1)(x2+2x—3)—(2x-2)(x+1)= f) x2-7x+6= g) x4+9=

. .1 . - 1
G.1166. Fie acR cu proprietatea ca a—— = 3. Aflati valoarea expresiei a4+ —7 -
a a
G.1167. Rezolvati ecuatiile:

a) 2x-1=—5x+13 b) —3x+1 x-2 _,,1
5 4 2
2
¢) (x+3P—1=(x—1)2+4 d) X" *6_3
X+2
e) 2.[3—(2x+1)-2]=5(x-1)+4 f) x| =x
G.1168. Simplificati fractiile urmatoare:
a) x? —3x b (3x=2)% -(2x+1)°
2x-6 (2x+1)*-(3x-2)3
2x4 +2x3 —x? —x d) ax3 +4x2 +x
3x(x+1) ax2 -1
2
G.1169. Se considera expresia E(x)= 4x +12X+9- 5 + 2 + 2x+9 .
8 2x+3 3-2x 4x%2_-9

a) Aflati valorile reale ale lui x pentru care expresia nu este definita.
b) Aduceti expresia la forma cea mai simpla.
c) Rezolvati inecuatia E(x)<O.
G.1170. a) Aflati valoarea minima a expresiei E(x)=4x2—4x+5.
b) Demonstrati ca |x| > x, oricare ar fi xeR.
G.1171. Patratul ABCD si dreptunghiul ABEF sunt situate Tn plane diferite.
a) Determinati dreapta de intersectie a planelor (ACE) si (BDF) si
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demonstrati ca aceasta este paralela cu planele (BCE) si (FCE).

b) Demonstrati ca planele (BCE) si (ADF) sunt paralele.
G.1172. Fie tetraedrul ABCD iar M, N, P, Q mijloacele segmentelor [AB], [BC], [CD] si [DA].

a) Demonstrati ca BD|| (MQP).

b) Demonstrati ca dacd MNPQ este dreptunghi, atunci ACLBD.
G.1173. Fie ABCD un tetraedru oarecare astfel incat lungimile segmentelor [AB], [AC] si
[AD] sunt invers proportionale cu numerele 15, 10 si 6. Consideram punctele Me[AB],
Ne[AC] si Pe[AD] astfel incat lungimile segmentelor [AM], [AN] si [AP] sa fie direct
proportionale cu numerele 2, 3 si 5.

a) Demonstrati ca planele (MNP) si (BCD) sunt paralele.

b) Demonstrati ca centrele de greutate ale triunghiurilor MNP si BCD si

punctul A sunt coliniare.

G.1174. Se considera dreptunghiul ABCD cu AB=10 cm si AD=5 cm. Pe diagonala [BD] se
ia punctul E astfel incat 3BD=2ED. In punctul E se ridicd o perpendiculard pe planul
dreptunghiului pe care se ia punctul M astfel incat ME=6 cm.

a) Aflati distanta de la punctul C la planul (MDB).

b) Aflati masura unghiului dintre planele (MAD) si (BCD).
G.1175. Fie D un punct situat pe perpendiculara ridicata pe planul triunghiului ABC in
centrul sau de greutate. Demonstrati ca:

a) Daca DC_LAB, atunci triunghiul ABC este isoscel.

CBvV3
3
G.1176. Se considera triunghiul ABC cu AB=a, AC=a+/2 si BC=a+/3. Fie P mijlocul
naltimii din A, iar M si N proiectiile punctului P pe laturile [AB] respectiv [AC]. In A se ridic&
perpendiculara pe planul triunghiului pe care se ia punctul E astfel incat AE=a+/2. Se

cere:

b) Daca in plus CG=

, atunci triunghiul ABC este echilateral.

a) Distanta de la punctul E la dreapta MN. b) Unghiul dintre planele (EBC) si (ABC).
G.1177. Se considera paralelipipedul dreptunghic ABCDMNPQ cu AB=8 c¢cm si BC=6 cm.
Aflati:

a) Distantele de la M la laturile dreptunghiului.

b) Tangenta unghiului format de dreapta MC cu planul (ABC).

G.1178. Fie VABCD o piramida patrulatera regulata cu VA=6 V2 cm si AB=6 cm.
a) Calculati distanta de la punctul B la planul (VDC).
b) Aflati valoarea sinusului unghiului dintre muchia [VB] si planul (VDC).
G.1179. Un trunchi de piramida patrulatera regulata are laturile bazelor de 12 cm si 4 cm,
iar masura unghiului format de o muchie laterala cu planul bazei mari este de 600.
a) Calculati lungimea muchiei laterale a trunchiului.
b) Aflati tangenta unghiului format de planul unei fete laterale cu planul
bazei mai.
G.1180. Fie ABCDEFA’B’C'D’E’'F’ un trunchi de piramida hexagonala regulata.
a) Calculati masura unghiului format de muchia laterala a trunchiului cu
planul bazei mari stiind ca AB=6 cm, A'B'=3 cm si AA’=6 cm.
b) Demonstrati ca planele (ABA’) si (BCB’) nu pot fi perpendiculare.
Probleme selectate si propuse de lonut Ivanescu, prof. Craiova

Publicatie semestriald SEERAMALEMALLCH.




Nr.1/(2009-2010) PROBLEME PENTRU TOTI ELEVII 21

Clasele IX-XII

Clasa a IX-a

L.961. Rezolvati ecuatia: {x}3 =[x] 3 +xan+1,

L.962. Se considera sirul {Xn}n,, CU X1=2 si x2=3, iar pentru n>1, Xn=3Xn+1—2Xn.
Demonstrati prin inductie matematica ca xn=1+2n1. Studiati monotonia sirului.

L.963. Determinati multimea M= {(X, y)|x,y eZx? - 4xy + 6y2 = 8}

L.964. Rezolvati ecuatia +/X -1 ++/Xx+4 +/3x+1=9
L.965. Se considera predicatul: P(x,m): ,,(m+6-m2)x2+(m2+2m-5)x+1-m>0".
Mentionati care dintre propozitiile urmatoare sunt adevarate:

- 3dmeR, IxeR, p(x, m)
- 3ImeR, VxeR, p(x, m)
- VmeR, IxeR, p(x, m)
- VmeR, VxeR, p(x, m)

L.966. Rezolvati ecuatia: (x—1)%(x—2)2+3=0.
L.967. Fie a, beR cu a=b=c=a. Aratati ca daca a+b+c=2010, atunci
3 3 3
a b c
+ +
(a-b)a-c) (b-c)b-a) (c-a)c-b)
lleana Dinu si Maria lonescu, prof. Craiova

2
an ,VneN. Sa

=2010

L.968. Se considera sirul (an)nso definit prin relatia de recurenta: an+1=
1+af
se arate ca daca exista meN astfel incat an=1, atunci an=1, VneN.
Gheorghe Stoica, prof.Petrosani
L.969. Demonstrati ca orice cub al unui numar rational se poate scrie ca suma a trei
cuburi de numere rationale. lonut Ivénescu, prof. Craiova
gx’  ax3 2x 1 1
5 +— +— + + =
x°+1 x"+1 x“+1 x+1 x-1
Virginia Grigorescu, prof. Craiova

L.970. Rezolvati in R ecuatia:

L.971. Daca a, b, c, d, e>0 atunci:
\/a+b+c+d \/b+c+d+e \/c+d+e+a \/d+e+a+b \/e+a+b+c
+ + + + i

e a b c
D.M.Baétinetu-Giurgiu, prof. Bucuresti
L.972. Fie ABCDEFG un heptagon regulat. Demonstrati ca are loc egalitatea:
AD2-AB2=AD-AC. lonut Ivanescu, prof.Craiova
L.973. Sa se determine patru numere in progresie aritmetica stiind ca suma lor este 48,

>10D.M.

iar raportul dintre produsul termenilor extremi si produsul celorlalti termini este %

L.974. Se dau numerele a=-3 si b=12. Sa se insereze intre a si b cinci numere care
impreuna cu a si b sa formeze o progresie aritmetica.
L.975. Sa se verifice daca existd o progresie geometrica: a1, az, ..., an, ... pentru care trei
termini consecutivi verifica relatia: ak—5ak_1+6ak_2=0.
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L.976. Sa se calculeze: a) 1{’/1 +£ +§/l —ﬂ = b) 1{’/1 +£ —1{’/1 —ﬂ =
3V3 33 3V3 3V3

L.977. Fie triunghiul ABC , D, E, F, mijloacele Ilaturilor [BC], [CA], [AB]. Sa se

demonstreze ca pentru orice punct din spatiu O are loc relatia:

OA+0B+0C=0D +OE +OF

L.978. Sa se arate ca daca a, b, ¢ sunt in progresie aritmetica atunci a2(b+c), b2(c+a),

c2(a+b) sunt in progresie aritmetica. Reciproca este adevarata?

L.979. Sa se arate ca daca a, b, ¢, d sunt in progresie geometrica atunci are loc relatia:

(b—c)2+(c—a)2+(d-b)2=(a—d)2.

L.980. Sa se demonstreze ca triunghiul ABC este dreptunghic in A daca si numai daca

8-+ K| A6 -]

Probleme selectate si propuse de Daniela Beldea, prof.Bailesti

Clasa a X-a
L.981. Ordonati crescator numerele:
a)a=+721,b=39;c=4; b) a=log217, b=4/255,c =log ; 3
8
1 2310
52 .75

L.982. Calculati: W-

L.983. Aduceti la forma cea mai simpla numerele:

E= /125 + /500 — /6075 ++/7203 ++/245 si F=324 +3-81 +31029 .
25-x?
x2 —2x '

L.984. Determinati domeniul maxim de definitie al functiei: f(x)=logz

L.985. Calculati:
a) loga14+loge144-log ﬁ\/28 ;

1
b) log2125+log %75 +3log, 1 —Iog% 10.
L.986. Demonstrati ca daca a, b, ce(0, 1), atunci are loc inegalitatea: logab+logsc+logca>3
L.987. Exprimati numarul logi545 in functie de a=logs5.
L.988. Exprimati numarul logz242 in functie de x=10g1203 si y=l0g1205.
L.989. Rezolvati ecuatiile:

a) 3++3:+2+3:+3=111; b) 242 X = % ;
2
C) 6(4+99)=13-6x; d) x195%° 4 l095% _30;

e) logs(logz(x2+4x))=1.
L.990. Demonstrati ca daca a, b, ce(1, «), atunci are loc inegalitatea:
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3
logabc+logbca+logeab > >

L.991. a) Demonstrati ca oricare ar fi numerele reale a, b, ¢, d inegalitatea
az+b2+c2+d2>ab+ac+bd+cd este adevarata. Studiati cazul de egalitate.
b) Rezolvati ecuatia: 4x+16x+25x+49=8x+10x+28x+35x,
L.992. Determinati valorile parametrului real m pentru care numarul:
z=(M2-4m+3)i43+(9-m2)i23+(2m2-7m+3)i17+(3m-12)i12+i10-1 este real.
L.993. Calculati modulele urmatoarelor numere complexe:
8 _oai 42009
21=24-7i, 2=— /2 +i /23, 25 :(,/7+J§ +i,/3—J§) 24 :(%) :
—20+15i
< ni 2 2 2 2
L.994. Dacé z1, 22€C, aratati ¢a |z +25|” +|z1 — 23] :2(|zl| +|z2] )
L.995. Scrieti sub forma trigonometrica numerele complexe:
. 5\46 . 4
. . -iv2
2; =3 +izp =(1+0)% 25 = (l+IJ.§215 24 = (ﬁ I\/_l): :
(-1+i) (\/5 +i)

L.996. Determinati radacinile de ordinul al patrulea ale urmatoarelor numere complexe:

a) -1 b) -1-i4/3; c) 8-8i4/3; d) 81-81..
L.997. Rezolvati ecuatiile:
a) 2|2 +3z=19-12;j; b) z22-4z+5=0; c) z6+35z3+216=0.

L.998. Arétati c& daca zeC — R, ueC —{1} si |u =1, atunci 21 uz

eR.

L.999. Arétati ca daca z1, 2z, 23€C, |21 | =|2,| =|23| =125 2525 # -1, atunci numarul

N= (1+Zl)(l+22)(1+23) este real.

l+212223

L.1000. Fie ¢ :%Hg. Calculati 1+e+g2, £2009 g 1+g4+e8+¢12+.. +€128,

Probleme selectate si propuse de Raluca Ciurcea, prof. Craiova

Clasele XI-XII

L.1001. Fie eeG\{1} unde G={zeC/z3=1} si matricele
11 1 2 ¢ 1
A=|1 ¢ 32 ,B=]| ¢ 32 1
1 &2 ¢ 1 1 1

a) Sa se calculeze A2, A3, A4,
b) Sa se arate ca A este inversabila si sa se calculeze A™1.
C) Sa se rezolve ecuatia matriceald YA=B.

111
L.1002. a) Calculati determinantul D=1 a 1].
1 10b
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b) Se considera operatia algebrica ,,*” definita prin: a*b=D+1, Vae(1, ).
Sa se arate ca oricare ar fi a, be(1, o) avem a*be(1, «).
c) Determinati ee(1, ) pentru care a*e=e*a=a, Vae(1, ).

10
L.1003. a) Fie A= (4 J Calculati A, n>2.

1

1 0 0 1 \/§
b)FieA=| —2 1 0. Calculati A, n>2. c)Fie A= 23 12 . Calculati A,
3 -2 1 \/; -
) 10
L.1004. Fie M:{AX :(O 3XJ,X6‘R}
a) Aratati ca (V) A, AieM avem ca AcAye M.
b) Determinati AceM astfel Incat AcAe=Ay, (V) AkeM.
c) Determinati AyeM astfel incat Ay-Ay=Ae.
1 0 0 1 0 00O
L _ 0 0 0| 0110
L.1005. Se considera matricele A= 000 0 siB= 011 ol
1 0 0 1 0 00O
a) Sa se calculeze AB+BA. b) Sa se demonstreze ca (A+B)"=An+Bn, ¥neN.
1.1 2y |7 2 °
L.1006. Sa se rezolve ecuatia matriceala X~(3 5 —ZJ: 7 3 -2].
6 -1 4

L.1007. Pe multimea G=(2, «) se defineste legea de compozitie x*y=xy—2x—2y+6.

a) Aratati ca (G, *) este grup comutativ.

b) Determinati toate izomorfismele f:R—G de forma f(x)=e*+p, a,,f€R In grupurile
R, +)si (G, *).

Admitere Facultatea de Automatica, Calculatoare si Electronica din Craiova, 2003

b
a) G impreuna cu inmultirea matricelor este grup comutativ.

a b
L.1008. Fie multimea G={(_ aJ|a,b €Q,a®+b? = l} . Sa se arate ca:

a b
b) Daca a, beQ, b=-1si A= (—b aJ, atunci AcG daca si numai daca exista

1-r2
>

reQ astfel incat a= 2r2 sib=
1+r 1+r

c¢) Grupul G are o infinitate de elemente.
Admitere Facultatea de Matematica si Informatica din Bucuresti, 2007
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2 t 3
L.1009. FieA=|t -1 ¢t |,t meR.
1 2 m

a) Sa se calculeze determinantul matricei A.

b) Sa se determine meR pentru care matricea A este inversabilad oricare ar
fiteR.

c) Pentru m=0 si t=1, sa se calculeze A™1.

X 0
d) Pentru t=1 sa se afle valorile lui m pentru care sistemul A-| y |=| 0
z 0

admite solutii nenule.
Admitere Facultatea de Matematica - Informatica din Craiova, 2004

1-iW3 -3+3i/3
1
L.1010. FieA==| 2 2
2/1-iW3  1-i/3
2 2

a) Calculati A2, A3. b) Fie G={An/neN*}. Sa se arate ga (G; ) este grup comutativ.
Admitere Facultatea de Matematica - Informatica din Timisoara, 2004
L.1011. Calculati limitele:
. 2n-3n? ) . 134+23 4,408
a) lim — b) lim 53 3 5
n—o 2n~ +3n+1 n—oo n(l +24+3“+...+n )

X
1+[x

a) Sa se studieze continuitatea si derivabilitatea functiei f.

b) Fie a>0 si sirul (xn)n0 definit astfel: xo=a, xn+1=f(Xn), YNeN.

Sa se arate ca sirul (xn)ns0 €Ste convergent si sa se calculeze lim Xn.
n—oo

L.1012. Fie functia f:R—5R, f(x)=

L.1013. a) Sa se determine m, neR astfel incat functia
2
— <
f:R-R, f(x)= X7 —3x+mx<2 sa fie derivabila pe R.
nx—2,x>2

b) Pentru m si n determinate la punctul a), determinati multimea
primitivelor functiei f.

L.1014. a) Calculati: J"/l+tgz %dx,x e(—gg)

b) Calculati primitivele functiei f:[1, 4] >R, f(X)=V-x2 +5x—4 .
xe* +1,x<0
L.1015. Fie :R—R, f(X)={ x2 —2x +4

Publicatie semestriald SEERAMALEMATLCH.

x>0




32 PROBLEME PENTRU TOTI ELEVII Nr.1/(2009-2010)
a) Aratati ca f admite primitive pe R.
b) Determinati constantele reale a, b, ¢, d pentru care are loc relatia:
x2—2x+4_ax+b cx+d
2 2 2
(x2+2) X +2 (x2+2)
c) Determinati o primitiva a lui f.

Xl x<-1

. Sa se arate ca f admite primitive
2+X,x>-1

L.1016. Se considera functia f:R—R f(x):{

pe R si sa se determine o primitiva F cu proprietatea F(2)=

N | w

L.1017. Se considera suma Sn(X)=1+x+x2+x3+,..+x", xeR, neN.

a) Sa se calculeze Sn (%) si lim (l)

Nn—o0
b) S& se determine xeR pentru care lim Sj(x) exista si este finita.
N—o0

Admitere Facultatea de Automatica, Calculatoare si Electronica din Craiova, 2007

ax3 +b,x<0

L.1018. Fie a si b doua numere reale. Se defineste functia: f:R—-R, f(x)= a+b——l, x=0.

bx+a-1,x>0

a) Sa se arate ca f este continua daca si numai daca b=a—1.
b) Sa se arate ca f este derivabild daca si numai daca a=1 si b=0.
Admitere Facultatea de Matematica si Informatica din Bucuresti, 2008

L.1019. Fie sirul de numere reale xn=2+(-1) 1 , NeN*. Sa se studieze:
n

a) Monotonia sirului (xn)a. b) Marginirea sirului (xn)n.  €) Convergenta sirului (Xn)n.
Admitere Facultatea de Matematica si Informatica din Bucuresti, 2008

L.1020. Fie sirul (xn)nen) definit prin xn:%-%-...-%-\/2n+l si integralele:
n

T T

2 2
lp = [dx si Iy = [(cos x)"dx,¥n>1, neN.

0 0
a) Sa se calculeze I, l2. b) S& se demonstreze ca In= n-1 lh-2, vV neN, n>2.

|
c)S&searatecd 1 SLSM,VneN*.
In+1 n

d) Folosind inductia matematica, aratati ca:
el 3 ln 24 a1

247 2n 2 137 2n-1 2n+1

e 2 | . .
e) Verificati ca (xn)Z:—-A, V neN* si sa se calculeze lim x,,.
Y |2n+l n—oo

Probleme propuse de Catalin Cristea, prof.Craiova
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